EQUATIONS CARTESIENNES D’UN PLAN DANS R3

Note : Ce résumé est écrit par T. Zwissig. Il est ce qu’attend cet enseignant lors de 'oral de maturité.
Ce résumé n’est pas une référence pour les autres enseignants, leurs attentes sont sans doute différentes.
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Soit P un plan passant par le point A(aq;az;as) et admettant ¥ = | vy | et @ = | wy | pour
U3 w3
n
vecteurs directeurs. Soit 7 = [ ny | un vecteur normal au plan.
ns3

A) Le plan P peut étre décrit par un systéme d’équations paramétriques de parameétres A et v :

M(z;y;2) € P & m:)\ﬁerD' avec \,v € R

T —ay v w1 Avp — vwq
& y—as | =Alve | +v|w | = | Avg—vwy | avec \,v €R
z—ag V3 w3 A\vg — Vws

T = a; + A\v; — vwy
& Y = as + A\vg — vws avec \,v € R

z = a3 + \v3 — vws

r=ai + A\v] — vw .
En résolvant le sous-systéme ! ! ' en A et v et en les substituant dans la
Y = a9 + A\vg — vwe
derniére équation, nous obtenons une équation cartésienne du plan. Cependant il existe des
outils plus performant pour parvenir & une équation de ce type.

B) Equation cartésienne du plan donné un de ses point et deux de ses vecteurs directeurs supposés
non-colinéaires.
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M(z;y;2) € P < les vecteurs AM, ¥ et W sont coplanaires
—
& det(AM,7,%W) =0
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& ar+by+cz+d=0 avec
a = Vw3 — V3W2,
b= V3w — V1Ws,
c = Vw3 — V3w et
d=a (v3w2 — ’UQ’LU3) + ag(vlwg — U3w1> + a3(v3w2 — ’U2’LU3)

C) Equation cartésienne du plan donné un de ses point et un de ses vecteurs normaux.
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M(z;y;2) € P < les vecteurs AM et 7i sont orthogonaux
— .
& AMen=0
r — ap
& y—ag | en=0
Z — asg



