SUITES ARITHMETIQUES

Note : Ce résumé est écrit par T. Zwissig. Il est ce qu’attend cet enseignant lors de l'oral de maturité.
Ce résumé n’est pas une référence pour les autres enseignants, leurs attentes sont sans doute différentes.

Définition On appelle suite arithmétique une suite (u,),en+ définie par récurrence par
Upt1 = U, +7 avecn € N* et r € R.
Le nombre r est appelé raison de la suite
Propriété 1 Le terme général u,, d’une suite arithmétique est donné par

U, =u;+(n—1r ¥Yn>1

Démonstration de la propriété 1

Uy = u+(1-1)r
Uy = U +7T = wm+2-1r
us = ug+r = w+2-1)r+r = w+B-1r
Uy = ug+r = w+@B-Lr+r = w+@-1r D
Up = Upr+7r = wm+((n—1)—-r+r = u+n—1r
Propriété 2 Une suite arithmétique de raison non nulle diverge.
Démonstration de la propriété 2
lim u, = lim uy+ (n—1)r =uy +r- (+o00) = 400 O
n—-+oo n—-+00

Théoréme Somme partielle d’une suite arithmétique

Soit (uy,)nen une suite arithmétique de terme général

Up =up + (n— 1)r avec n > 1.

SI (Sn)nen est la suite des sommes partielles de (u,,)

U1 + Uy,

ALORS son terme général est s, = 2



Démonstration du théoréme

Remarquons que V1 < j <n  uj + Up_j11 = U1 + uyp. En effet

Uj+Up—jr1 = m+G-)r—wu+nm—-—j+1-1)r
= w+tu+(n-—1r
= Ui+ u,

Calculons 2s,,

Sn, = w + Uy + +  Up_1 + U
+ Sn = Up -+ Up—1 + —+ U2 -+ Ul
= 2s, = (u14wu,) + (u2+u,1) + + (Up-1+u2) + (up+ur)
= (m+u,) + (ug+uy,) + + (g + uy) +  (ug +uy)
= (w1 +u,)n
Il suit s, = Uit Un -n O
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