RESOLUTION D’UN SYSTEME D’EQUATIONS LINEAIRES 2 X 2
A L’AIDE DES REGLES DE CRAMER

Note : Ce résumé est écrit par T. Zwissig. Il est ce qu’attend cet enseignant lors de ’oral de maturité.
Ce résumé n’est pas une référence pour les autres enseignants, leurs attentes sont sans doute différentes.

anxi +arz = b

Soit § un systéme linéaire de 2 équations a 2 inconnues S =
a1y + agry = by

a21 A22 Z2

Sous forme matricielle ce systéme s’écrit A-x = b avec A = (an am), T = (xl) et b= (bl).

Théoréme Soit A-x =10

S1 det(A) #0
ALORS Le systéme admet une solution unique ou
_det (A1(D)) ot 20— det (Ax(b))
" det(A) 27 det(A)

Remarques

1. La notation A;(b) signifie qu’on substitue les composantes du vecteur b aux composantes

de la colonne ¢ de la matrice A, par exemple, Ay(b) = (ZH 21>
21 b2

2. On rappelle que la propriété suivante des déterminants : det(A - B) = det(A) - det(B).

Démonstration : Plus qu’une démonstration, il s’agit ici d’une vérification.

0 1

ain a2 (z1 0 a1171 + 61272 Q12 bi aiz
A-Ii(z) = = = = A;(b).
(@) (Cl21 a22> <$2 1) <a21x1 + a2 a22> <b2 a22> 1(0)
Donc det (A - I (x)) = det (A1(b)). En vertu du rappel sur les déterminants, il suit que

det(A)-det (I1(x)) = det (A1(b)). Comme det (I1(x))) = x1 on déduit, a la condition que det(A) #
0, que

Nous constatons que A - I1(z) = A1(b) ou I = (1 O) est la matrice identité. En effet :

o det (A1 (D))
YT det(A)
De méme, partant du constat que A - Ir(x) = A3(b), on déduit que
det (A2(b))
Tog = ————=.
det(A)
O
Remarque : Ce procédé se généralise aisément a des systémes linéaires n x n avec n > 3 via la

relation A - I;(z) = A;(b) (1 < j <n).



